(2% — 13)* = 144
?—13=12  vagy 2*—-13=-12
z? =25 vagy =1

=95 vagy T = =5 vagy r=1 vagy r=—1
Ha mind a négy szamot megadtak, jar a 2 pont; ha nem, akkor nem jar pont.

2. Mivel barmely 5 szomszédos szamjegy Osszege 23, ezért a 10 szamjegy Osszege 46.

Ez 1 pontot ér.

Mivel az 1., 2., 3., 4. és 5. szamjegy Osszege ugyanannyi, mint a 2., 3., 4., 5. és 6. szamjegyé, az 1.
szamjegy egyenlo a 6.-kal. Hasonldéan a 2. szamjegy egyenl6 a 7.-kel, ... . Az azonos szamjegyek koziil

mindig az egyik pozitiv, a masik negativ el6jellel szerepel az elGjeles Osszegben. Azaz a keresett érték 0.

Erre 2 pont jar. Ha kitaldaltdk a szdmot is, azért nem jar pluszpont.

(Egyébként a feltételekbél kitalalhat6 a szam is: 6451764517.)

3. Két megoldéds lathaté az dbran. (A mésodikndl a haromszogek koriiljarasi irdnyén sem kell

véltoztatni, de a feladat ezt nem varja el.)

67.5°

J6 megolddsra 8 pont jar. (Elég ha a harom hdromszég van megadva.)

4.

Jo megoldasra 3 pont jar.



5. Eredetileg a csénak és a k6 a sajat sulyuknak megfelel6 sulyu vizet szoritanak ki (mert lebegnek
a felszinen). A kidobds utédn a csénak tovabbra is a sajat silydnak megfelel6 sulyu vizet szorit ki
(lebeg), a kb viszont akkora térfogati vizet szorit ki, mint amekkora az 6 térfogata.

A kével egyezd térfogati viz kevesebb, mint a kdvel egyez6 silyu viz (a ké siribb a viznél). A

kidobas utan tehat kevesebb viz ,,szorul ki”, mint el6tte, azaz alacsonyabb lesz a vizszint.

Ha helyes a vdlasz, 4 pont jar.

6. Huzzunk parhuzamost J ponton keresztill AC-vel, ennek a BC' szakasszal valé metszéspontja
legyen M.

EBFJ, EFMJ és JHCM négyszogek paralelogrammék (szemkozti oldalaik parhuzamosak), ezért
BF=EJ=6FM=EJ=06é MC=JH=11+7=18. gy BC =6+ 6+ 18 = 30.

ABC és EBF haromszogek hasonloak, ezért megfelel6 oldalaik aranya egyenlé. Ebbol AB = 30-% =
35 és AC' =302 = 25.

ABC harmszog keriilete: 30+35+25=90. Végig cm-ben szamoltunk, ezt még at kell valtani mm-be.
Azaz a megoldas 900 mm.

A 900 mm-re 4 pont jar. Ha cm-ben (vagy barmilyen mds hosszmrtékeqységben) adjik meg a helyes

megoldast és leirjak a mértékegységet is, akkor 1 pont jdr.

7. A két stirliség legyen p; és po, a felemas palca hosszisaga pedig legyen 1.
Ha a palcak egyforma hossziak, akkor a tomegiik ardnya p; : po és a tomegkozéppontjaik a felemas

palca két széls6 negyedelopontjandl vannak. Ekkor a kozos tomegkozéppont a pélca bal szélétdl le +

1. _p
2 p1+p2

tavolsagra van.

Ha a pélcak egyforma tomegliek, akkor a hosszaik ardnya ps : p1, igy a tomegkozéppontjaik a felemas

, 712, 1 l 3 P2 . P2 l . £1 ’ ’ e ee . w s
palca bal szélétol 5 PR illetve prewein i Rl tavolsagra vannak. A kozos tomegkozéppont ennek

P2
p1+p2

a kettonek a felezGpontjaba esik, ami a felemads pélca bal szélétdl épp % + % . tavolsagra van.

Azaz a felemas pélca tomegkozéppontja mindkét esetben ugyanoda esik.

Erre 4 pont jar.

8. BP szogfelezo, ezért ABP/ = CBP/.

BP =CP, ezért BOCP/ =CBP/.

APBZ/ = CBP/, mert valtészogek.

Ezek szerint BAPA ~ BPCA (szbgeik egyeznek), igy 42 = 48 = BL — TPFD = A5
Atszorozva: AB(AB + 5) = 36, amibsl AB = 4.

Erre 4 pont jar.



l=a+b+c+d+e+f+g<(a+b+c)+(ct+d+e)+(e+f+g) <3M

<M

Wl

Az M = % el is érhet6, haa=d =g = % ésb=c=e= f =0. Tehat M leheto legkisebb értéke %
Ez J pontot ér.

10. Ugy tekintem, hogy ha két szalagot 6sszekotiink, akkor azokbdl egy szalag lesz. Akkor fog
a végén az Osszes szalag egy zart kort alkotni, ha az utolsé kivételével semelyik Osszekotéskor nem
kotjitk 6ssze ugyanannak a (hosszi) szalagnak a két végét. A bal oldalon lelogd végeket Gsszekotottiik
valahogy, igy 5 szalag keletkezett. A jobb oldalon 1évé végekbol megfogunk egyet. 9 tovabbi vég van,

amivel Osszekothetjiik, ebbdl 8 nem ugyanannak a szalagnak a masik vége. Annak az esélye tehdt,

hogy nem a sajat végével kotjilkk Ossze g. Ezutdn marad 4 szalag. Valasszunk egy masik véget. 7

6

= eséllyel

tovabbi vég van, amivel 0sszekothetjiik, ebbol 6 nem ugyanannak a szalagnak a vége. Azaz

nem a sajat végével kotjik Ossze. ...

. (o Lot T £ 8.6.4.2 1_ 128
Azaz annak az esélye, hogy a végén egy nagy zart kor fog keletkezni § - -z -5-1 =332

A helyes vdlaszra 5 pont jdr.

11. (a) Vegyiik észre, hogy a (‘/TT — 4), <ﬁ — 4), <\/T§ — 4), (@ — 4) szamok kozott sz-

4 1
erepel a (@ —4) = 0 is, igy a végeredmények szorzata 0 lesz. Szegény Faldank Manod tehat

egy narancsos csokira sem szamithat ilyen moédon.

A helyes vdlaszra 3 pont jdr
(b) Az, hogy Lusta Mané végeredményeinek a szorzata nem 0, gy lehet, hogy a 256. napon nem

végezte el a miveletet. Az év 256. napja szeptemberre esik, azaz Lusta Mandnak a szeptemberi honapot

kellett kihagynia.
A helyes vdlaszra 2 pont jar. Kivétel ha helyes a vdlasz, de az (a) részre nem adtak helyes vdlaszt;

ekkor mnem jar pont.

12. (a) Az utols6 két megélléban biztosan megéll, hiszen az utolsé ellen senki sem fog szavazni és
az utolsé elétti ellen is csak egy szavazat érkezhet (és lesz legalabb egy mellette is).

Lehetséges viszont, hogy csak ezen a két helyen all meg a busz: ha a vezeté hatulrél kezdve sorolja
fel a megalldkat. (Ekkor barmelyik megéllé mellett az ott leszallni késziilé utas és az eddig kiszavazott
megallékba késziiloknek legfeljebb a fele fog szavazni, mig ellene az utolsé két megélléban leszallni
késziilo két utas és az eddig kiszavazott megéllokban leszallni késziil6knek legalédbb a fele.)

Ez 3 pontot ér.

(b) Minden utashoz legfeljebb egy olyan megallé 1étezhet, ami mellett szavazott és ahol meg is allt
a busz.
Azokat a megallokat ahol megéllt a busz jelolje sorszam szerint csokken6 sorrendben aq, as, ...ag.

Tudjuk, hogy a1 = 32 és ay = 31. Biztos, hogy akik az a;, as,...,a; megdllok valamelyike mellett



szavaztak, azok az a;y1 megéllé ellen szavaznak (hiszen késébb kivannak leszallni). Viszont tudjuk,
hogy az a;;; megalloban megallt a busz, ezért az a;y; megalléra legaldbb annyi szavazatnak kellett
érkeznie, amennyi az ai, as,...,a; megallokra Osszesen érkezett. Az a; és as megallora legalabb 1-1
szavazat érkezett, igy az asz megallora legaldbb 2 szavazat érkezett, az ays-re legaldabb 4, ... az a;-re
legaldbb 272

Tudjuk, hogy az ai, as, ...ar megallokra osszesen legfeljebb 32 szavazat érkezett, azaz 14+ 1+ 2 +
...+ 2F72 < 32. Ezek szerint k < 6.

Az, hogy 6 helyen alljon meg a busz lehetséges: ha a vezetd sorszam szerint névekvo sorrendben
sorolja fel a megallokat, akkor a busz a 16., 24., 28., 30., 31. és 32. megallokban fog megéllni.

Ez 3 pontot ér.

13. Egy j6é megoldéas példaul a kovetkezo:

Feltesziink 2-2 kekszet a két serpenyobe. Ha egyensilyban vannak, addig ismételgetjiik ezt, amig
olyanokat talalunk amikre nincs egyensilyban a mérleg.

Ha nincs egyensulyban, akkor a konnyebbik serpenyében két tires vagy egy csokis és egy tires keksz
van. Tegytik fel a konnyebbik serpenyoben 1évé két kekszet. Ha nem egyenl6 sulytak, akkor az egyik
csokis, mésik {ires, igy az elsé mérésnél a nehezebb serpeny6ben két csokis volt (ebbdl az egyik még
megvan, igy kész vagyunk). Ha egyforma stlytak, akkor mind a ketté iires.

Ezt ismételjiikk meg még kétszer. [gy vagy taldlunk valamikor csokis kekszet (és kész vagyunk) vagy
pedig taldlunk 6 darab tires kekszet. Az utobbi esetben sszesen 11 keksz van, amibdl tudunk mutatni
5 kekszet, amik koziil legfeljebb egy iires van. Tegytink fel két kekszet az 5 koziil. Ha egyenl6 sulyuiak,
akkor mind a kett csokis (kész vagyunk). Ha kiilonbozo silydak, akkor megvan a hetedik tires keksz
is (és kész vagyunk).

Barmilyen jo megoldas esetén jar a 6 pont.



